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Indique se voce esta fazendo FINAL ou SEGUNDA CHAMADA.

1. {4,0 pt} Prove que —(p < q) = (p < —q). Nao utilize a equagao 34.
Justifique cada passo de prova com uma das equacoes ou regra de inferéncia
no verso.

Resposta:

=(p < q)

=-(p—9N(@—Dp) 31]
=-((=pV @) A(=qVDp)) 22,22]
=-(-pVaq)V-(-qVp) [16]
= (—pA—q) V(=g A -p) [17,17]
=(A-q)V(gA-p) [9,9]
=((pA=9) Vg A ((pA—q)V —p) [14]
=((pva A(gV—-g)AN((—pVp)A(-pV~-gq) [10,14]
=((eVOAT)A(TA(=pV ~q)) [10,20]
={@VaA(-pVg) [10,3]
=(pV-=g) A(=pV —q) [9]
= (—pV q) A (=g Vp) [10,10]
=(p— ¢ AN(~q—Dp) 22,22]
=peq [31]

2. Queremos provar por inducao matematica que todo niimero par, ao ser dividido
por 2, tem resto 0. Ou seja, queremos provar que (2n mod 2) = 0 para todo
n > 0:

a){0,5 pt} Qual o objetivo de prova do caso base?
Resposta: ((2-0) mod 2) = 0.

b){0,5 pt} Prove o caso base.

Resposta:
((2-0) mod 2)
=0 mod 2 [Aritmética]
=0 [Aritmética]

c){0,5 pt} Qual o objetivo de prova do passo indutivo?
Resposta: (2(k + 1) mod 2) = 0.



d){0,5 pt} Qual a hipdtese de indugao?
Resposta: (2k mod 2) = 0.

e){1,0 pt} Prove o passo indutivo. Justifique seus passos de prova com “Arit-
mética”, “Hip6tese de Inducao” ou “[1]”, onde [1] é a equagao abaixo:

((2k+2)mod 2) = (((2k mod 2) + (2 mod 2)) mod 2) [1]
Resposta:
2(k+1) mod 2

= (2k 4+ 2) mod 2 [Aritmética]
= ((2k mod 2) + (2 mod 2)) mod 2 1]
= (0+ (2 mod 2)) mod 2 [Hipdtese de Indugaol
= (04 0) mod 2 [Aritmétical
=0 mod 2 [Aritmétical

|

0
0

[Aritmética

. Seja A ={1,2,3,4}.

{1,0 pt} Defina uma relagdo R; em A que seja reflexiva.
Resposta: R; = {(1,1),(2,2),(3,3),(4,4)}.
Obs. Ry é reflexiva, antissimétrica e transitiva e serviria como resposta a
todas as letras a), b) e c).

{1,0 pt} Defina uma relagdo Ry em A que seja reflexiva e antissimétrica.

Resposta: Ry = {(1,1),(2.2),(3,3), (4,4), (1,2), (3,4)}.

{1,0 pt} Defina uma relacao R3 em A que seja reflexiva, antissimétria e
transitiva.

Resposta: R; ={(1,1),(2,2),(3,3),(4,4),(1,2),(2,3),(1,3)}.
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pV(pAg) =p
pA(PVq) =p (AcB) = Ve(zre A—z€B)
pV-p=T Jx(zx e BAx ¢ A)
pA-p=F 0 C S, para todo S
pP—q=-pVg 0={x|F}
zeld=F

pVqg=-p—gq
pAqg=-(p— —q)
—(p—q) =pA—q

S C S, para todo S
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(xe AV zeB) = (xe(AUB))
ANB={xz|(x € A)A(x € B)}
(reA NzeB) = (xe(ANB))
|[AUB|=|A|l+|B|-|ANB
A-B={z|z€A AN z¢ B}
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p AUU =U
b1 (37) AND =0
4 AUA=A
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AU(BNC)=(AUB)N(AUC)
AT U5 -ANnD
. : (40) ANB=4UB
q P AU(ANB)=A
p p (41) AN(AUB) =4
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