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1. {2,25 pt} Prove que ((A— B) — A) = (. Justifique cada passo de prova com
uma equagcao ou regra de inferéncia em anexo. A tnica excegao a esta regra
é o uso de comutatividade e associatividade. Ou seja, as equagoes (10), (11),
(12) e (13) podem ser usadas simultaneamente em 1 passo de prova.
Resposta:

A—B)— A

={z|(x€(A-DB) ANz ¢ A} [62]
={z|(x€e ANz ¢ B) Nz ¢ A} [63]
={zx|(x¢B)AN(zeANx¢ A}  [11,13]
={z|(r¢B)AN(zcAN(z e A)} [46]
(o | (s ¢ BYAF) 1)
={z | F} (6]
=0 53]

2. {2,25 pt} Dadas as premissas (v € B), (—=(z € B) — (x € D)), ((x € D) —
((x € A)A(z € ())), conclua que x € (AU FE). Justifique cada passo de prova
com uma equagao ou regra de inferéncia em anexo. A Unica excecao a esta
regra é o uso de comutatividade e associatividade. Ou seja, as equagoes (10),
(11), (12), (13), (73), (74), (75) e (76) podem ser usadas simultaneamente em
1 passo de prova.

Resposta:
l.z€eB [Premissal
2.x¢ B [65 em (1)]
3. =(x € B) [46 em (2)]
4. =(x € B) = (zr € D) [Premissa]
5. (xe€ D)= (reA)AN(xel)) [Premissal
6. (z€B)=>(zreA)AN(xeC)) [39em (4) e (5)]
7. (xe AN (xeC) [37 em (3) e (6)]
8. (x €A [42 em (7)]
9. (r€e A)V(zeE) [41 em (8)]
10. z € (AUE) [58 em (9)]

3. A funcao que calcula o valor absoluto ou o mddulo de z, f(x) = |z|, é definida
para um dominio dos reais e contra-dominio dos reais. Defina um novo dominio
e um novo contra-dominio de forma que:



a) {0,5 pt} f seja injetiva mas nao seja sobrejetiva;
Resposta: Dominio=R", Contra-dominio=_R.
b) {0,5 pt} f seja sobrejetiva mas nao seja injetiva;
Resposta: Dominio=R, Contra-dominio=R™*.
c) {0,5 pt} f possua inversa.
Resposta: Dominio=R", Contra-dominio=R".



T=-F
-T=F
pAT=p
pVF=p
pVT=T
pANF=F
PVp=p
PADP=D
=(-p)=p
pVqg=qVp
PANG=qAp
(pvgVr=pV(gVvr)
(pAg)Ar=pA(gAT)
pVATr) =@V ApVr)
pA(@Vr)=(@EAqV(pAT)
—(pANg)=-pV—q
=(pVa)=-pA—q
pV(pAg =p
pA(PVg =p
pV-p=T
pA-p=F
p—q=-pVyq
P q =g~ p
pPVg=-p—q
pAg=-(p— —q)
—(p—a9) =pA—q

=g Np—=r)=p—(qAT)
p—=r)N(g—=1r)=p@PVq —r
p—=qVp—=r)=p—(qVr)
p—=r)Vig—=r)=p@PAqg —r

peg={—qgA(g—p)
P& g=E P q
peg=(AqV(pA—g)
“(perg=pe g
—3JxP(z) = Va-P(z)
=VaP(z) = Jz—P(z)
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a¢ A=-(ac A
{zr|zeA}=A
Pla)=a€e{z | P(x)}
(A=B)=Vz(x € A+ x € B)
(ACB)=Vz(zr€ A=z €B)
(ACB) = Ve(zeA—z€B)A
Jx(zx e BAx ¢ A)
0 C S, para todo S
0 ={x|F}
zeld=F
S C S, para todo S
AxP)=0xA) =0
AUB={z|z€ AV z€ B}
(reAvV zeB) = (xe(AUB))
ANB={z| (x € A)A(x € B)}
(xeA ANzeB) = (zxe(ANDB))
|[AUB|=|A|+|B|-|ANB
A-B={zx|x€A AN z ¢ B}
(zreAANzé¢B) = (xre(A—B))

A={x|x¢ A}
(x¢ A) = (v €A
Aulb=A
ANU=A
AUU=U
AND=10
AUA=A
ANA=A
(A4)=A
AUB=BUA
ANB=BnNnA

AU(BUC)=(AUB)UC

AN(BNC)=(ANB)NC

AN(BUC)=(ANB)U(ANC)

AU(BNC)=(AUB)N(AUC)
AUB =




